Telensino

Conclusao do tema

limites
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|
1. Considere a funcéo real de variavel real definida por : I

3 o
X" -8 e X< ?2 Telensino
4x -8
f(x)=4 3 se x=2
Jx=2 Regra de Ruffini
5 se X>?2
(X" —2X 1 00 -8
- 2 2 4 8
Calcule, caso exista : Simenses 11 ‘ L
. imensoes 2 4100
a) lim f(x) b) lim f(x) Santilhana
X2 X—>»+00

a)lim f(x) existe sse lim f(x)= lim f(x)=f(2)

X—2 X—3>2~ X2t
X"=8 i - im f(x)= lim _ —
i T0o=1 5 [lim = + + 2 _ 2+ (x2 = 2x Wx—=2
x—|>n2]‘ (x) x—l>n;‘ 4x -8 % X—2~ 4(x-2) X—2 x—2%t X° = 2X % x—2* ( )
1
) (x2+2x+4) 4+4+4 - §(2)=3 lim = lim = 400
=x|—l>nz]‘ 4 T4 =3¢ 12 x—=2" X(X— 2)\/ x—>2* X\/X

Portanto néoexiste lim f(x) pois lim f(x)# lim f(x)
X—2 X—2~ x—2"



b) lim f(x)

=

X—>+00 , 1 2 1 2
VR B )
lim f(x)= lim >—= = |im = lim

X—>+00 X400 X2 —2X © x>+ X(X—2) x40  X(X—2) X—+0  X—2
o0
0 _0 Ny
+ 0 ou  lim f(x)= lim ZX'Z = lim —2 =1 g
X—>—+00 X—>40 X° = 2X © X—>40 X4/ X—2 +©
o0
- 2 + 3y - X(X+3)(V3x+2+x+2) _
' X

ololl

0 (fBce2f ()

X—>0\/3x+2—\/x+2

_lim X(X+3)(V3X+2 +/x+2) - X(X+3)(V3x+2 +x+2)
x—0 3X+2—-X-2 Xx—0 2X

_ Iimo(x+3)(\/3x;-2+\/x+2)= 3x§\/§ _3J/2

|E

Telensino



3. Qualovalorde lim
X—>-1

1 1
(A) 1 (B) - "

.| x+1] :
lim = |im
x—>-1* 4X+4 xo-1*

: | X +1] :
lim = lim
x—>-1- 4Xx+4  x--1*

Opcao (D)

X+1]

?
4x+ 4
(€) 0
x+1 1
Ax+1) 4
—(x+1) _ 1
4(x+1) 4

(D) Nao existe

Expoente 11

Asa

& 4 -1 -5 2 4qg

|E

Telensino



4. Seja hafuncéo real de variavel real, de dominio ] - o0,2][, definida por: I
2 [

ax3 +X se x<1 Telensino
h(x)=1 x°-1
5 se l<x<?2
X =1
em que a designa um numero real. .
] ] ] Exercicio adaptado do manual
Determine o valor de a de modo que exista lim h(x). Dimensdes 11 Santilhana

Xx—1

limh(x) existe sse lim h(x)= lim h(x)=h(2)
x—1 X—1" x—1"
Regra de Ruffini

lim h(x)= lim (ax’*+x)=a+1 ; h(l)=a+1 Jrop
X—1" X—1" |] ] 1|_:]
3 2 2
.o x°=1 . (x=D(x*+x+1) . x“+x+1 3
lim 5 = |lim = lim —=2"~_%
x>t Xx“=1 0 xo»1t (x=1)(x+1)  xo1r x+1 2
0

Entao a+1=E & a 1 R: a=l
2 2 2



S. No referencial da figura encontra-se representada graficamente uma funcao h de dominio .
R\{-2}. I -

= ; ‘ Telensino
Sabe-se que asretas y=1 e x=-2 sao assintotas

ao graficode h.

Por observacao do grafico pode afirmar-se que:

(A) lim h(x)=-1 (B) lim h(x)=+o00
x— 2* X — 2
Novo Espaco
. o 5 < = Porto Editora
(C) xll.mrh(x)-z (D) x!l.mrh(x)-z

Opcao (D)



6. Na figura esta representada parte do grafico de uma funcéo f, de dominio IR.
6.1 Justifique que ndo existe lim f(x). I
X—2 -
6.2 Considere as sucessoes (a,) e (b,,) de termos gerais Telensino
an=2_n2n e b,=-n’+3n-5
De acordo com os dados da figura, indique : DimenT:es 11
Santilhan
a) limf(a,) b) lim f(by,) e
: . 2-2n . =2n
a) lima, =1lim =|lim—=-2 a=—2+2=0
4 N a,=—2+1=-1
limf(a,)= lim f(x)=3 ga= 2 (=_1(3
)= . 2=-7 E-10)

b) limb, =lim(=n?+3n=5)=lim(=n?)=—w

limf(b,)= lim f(x)=-o0

X——00



Y

7. Na figura ao lado esta representada parte do grafico de uma "
funcao g, de dominio E .
As retas de equacoes £ = —2 ¢ y = 1 a0 as inicas assintotas —
Telensino

do griafico de g.
Seja (x,) uma sucessao tal que lim g(x,) = +oo.

T —d o0
Qual das expressoes seguintes pode ser o termo geral da

sucessao (xy, )7 ? x
2 1
A) —24 = B) -2 -
(A) =2+~ (B) =
1 1
C)l+— D)1——
(C) 1+~ (D) 1-—

Exame — 2008, 2." Fase

Opcao (B)



XS — 2X% — X 42
g(X) = 3 2 -
X° —4X° 44X Telensino

Mostre que as retas de equacdes x =2 e y =1 sdo assintotas, vertical e horizontal,
respetivamente, ao grafico de g.

8. Seja g afuncéo real de variavel real definidaem IR \{0,2}, por T-

Aretade equacdo x =2 éassintota vertical ao graficode g sse lim g(x) = o

X—2
3 2 2
. X =2X5 =X+ 2 . (x*=1)(x=-2)
lim g(x)= lim = lim = :
x—)Zg() x—2 X3 —4x2 + 4x x=>2  (Xx—2)2x Regra de Ruffini
2 _ - 1.2 12
= lim (X 1)=4 1=§=oo se Xx— 27 entdo lim g(x)=i=+oo 2 2 0 -2
x—2 (X —2)X 0 0 x—2* 0"

1 0 1[0

_ . 3
se Xx—> 2 entdo lim g(X)=—=—00
X—>2" a

Areta deequacdo y =1 éassintota horizontal aograficode gsse lim g(x)=1
X—>to0

3 2
lim ge0= lim =2 =X*2 _ i X

X—>t00 X—>Fo0 x3 - 4X2 +4X X—>1oo X

Portanto as retas dadas sdo assintotas, vertical e horizontal, respetivamente, ao graficode g .



X—2

9. De uma funcéo f,real de variavel,sabe -se que lim f(x)=-1.Seja g uma funcdo T
[

definida por g(x)= f(x-3).
Qual das afirmacg0es seguintes é necessariamente verdadeira?

Telensino

(A) lim g(x)=-1 (B) lim g(x)=-1
(C) lim g(X)__ (D) Ilm g(X)__ Expoente 11

ASA

Opgcao (B)



T_ Exercicios que podem resolver nos VOSS0S
Telensino m an u al S

« Levantamento de indeterminacdes que envolvem radicais e
modulos

« Limites de funcOes dadas graficamente

« Determinacéo de assintotas verticais e horizontais ao grafico de

uma funcao



